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SEMINAIRE D'ANALYSE CONVEXE
MONTPELLIER 1978, Exposé n° 16
NOTE COMPLEMENTAIRE SUER LES INTERSECTIONS
DE CONVEXES MOBILES
par

J.J. MOREAU

B P S——

Les besoingde la théorie des systemes mécaniques dlastoplas
tiques (cf, [2]') nous conduisent a apporter le complément suivant aux

résultats des paragraphes 5 et 8 d'un rapport antérieur [1].

PROPOSITION, Soit T wun espace topologique et soient tw A, et

O e e B s s

t B deux multiavplications de T dans 1'espace normé E, a valeurs
—t‘ L Ay o st s o bty e e

convexes, Soit s € T tel que
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E, la fonction numérique

Alors, si x est un point fixe de

vl AOTEL ) Se bl e oty icsp. s B, sl point v s,

T — B

Démonstration de la semi-continuité inférieure L'hypotheése (1) fait que

diz; AN BL) < + 0, On doit hontrer que, pour tout & > 0, il existe V,
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voisinage de s dans T assurant l'implication
(2) bie YIEE Tttt 2 S (VB ) 2r dita, AN B el

Choisissons une boule ouverte [, de centre X, rencontrant AS(Tint ES
Pour établir (2) il suffit d'établir l'implication analogue ou 1'on
. remplace les ensembles considérés par leurs intersections avec Lo Eneffa
SI AMNBNEZ7 & ona d(x, ALOByNB) = dix, 4,0By) et si
Atr)Bt(1ﬁ # ® c'est que d(x, Atf\Bt) est au moins égal au rayon de /61
lequel est au moins égal a d(x, AS(\BS).

Notons B't =4 B NG et Bl e Bsﬂ/j ; L'inégalité triangu-

laire pour l'écart e, appliquee aux emsembles ‘{x}, A0 B',, A NB'

donne
() dixy A . NB' ) < dlx, Ay N BL) o elANBYy, £.0B! ).

Or la proposition 5 du rapport cité montre, puisqu'on a maintenant des

intersections bornées,
3 (R! T whs
lim  e(B'y, B S =0
t—s

1lim e(Atr‘Btt’ As()B's) T
T yiS

Donc (3) entraine l'existence de v agsEan (21

. : 1 ; S ST - Pifaa : S 3
Démonstration de 1a seml-continuité supérieure : le début du paragraphe 6

du rapport cité n'invoque pas 1'hypothese diam ASF\BS S et peut

done €tre repris : il existe TR e QN y e B Ag tels gue

dla, BENB,) > r
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On obtient ensuite un voisinage V de s  dans. @

L eV N exiisitie ay € Ay tel que

B, g B
mrell =
HERE I N

Donc si on apvelle 5 une boule five de centre
ps

! o
égal 3 x-al- + £ on a pour tout t e V
4

dix, AgNBy) = dix, 4,08, 08) .

Il s'agit maintenant d'ensembles bornés, donec justicia

des résultats de ce paragranhe G,

By =0Er (W0, on &

pe L gue " pot
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La semi continuité suvérieure annoncée résulte alors de 1'ing

dix, A0 B'y) < d(x, A,0B' ) + e(A,0B'y, ALDB'y)

Entre autres usages de la vproposition

COROLLAIRE. 50it I wun intervalle compact de

t»—aBt deux multiabplications de 1 dans 1'espe

ci-dessus,

R.: soient

ce normé

convexes, soit x wun point de E. On suvnose gue, pour ant

R B s

Alors, si les deux multiapplicat ions sont A

X ANe Unde Wi s ons et i

c'est—-a-dire que, si on note

mentionnon
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la fonction numérique

ti—d(x, A, 0 B),
En effet, la proposition précédente montre que la fonction
numérique finie ti—d(x, Atr‘Bt) est  s.e.s. sur l'intervalle cempact 1,
donc strictement majorée par une constante R > 0. Pour tout t € I, la
boule ouverte [, de centre x, de rayon L, rencontre Ay By, donc remcontre
i}intérieur de Bi. On peut alors appliquer les résultats du paragraphe 7
du rapport cité aux ensembles Ay et B't == Btn S : on conclut que la
multiapolication ti>Ay OB'y est a variation finie continue (resp.

absolument continue, reso. lipschitzienne). Les conclusions concernant

la fonction numérique
résultent alors de 1'inédgalité

latx, 4, 0B - acx, 4s0B' )| < hi(a,0B' , A0 B'g)

pour tout t et tout s dans I (rappelons qu'on mofe h la distance de

Hausdorff).
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