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Problématique

Nous considérons le probleme de contréle op- Nous considérons maintenant que la consigne s’écrit Sy; ou [ est un parametre. Nous allons
timal gouverné par une équation de diffusion | | construire la solution du probleme pour une plage de valeurs de 3 définie par le domaine (3.
sur le domaine (2 : Le vecteur solution s’écrit maintenant :
min J (u (x, 2)) = M- S i
1 - o o o
a/@m@—wm@ﬂm SLE el | ekl
Q
L@ / u (z, 2)? d A et B sont maintenant définis par
2 Jo .
contraint par A = Z Al @ Al ® Ag
j=1
—Ay (x,2) =u(x,z)+ f(x,z) dans(2 [0 o [0 o [0 Mz
y=20 sur I’ Avec B— 1| 0 Mg_ B— | 0 Mg_ 8| o 0
[ My O] s _[ME O] e_[ O 0
ol y est la variable d’état, y, la consigne, u la g U g 0 0 7 Mg 0
comn}a.nde et a > 0. | Avec
Conditions d’optimalités et
2 - ol I A
1 R = B @ B @ B’ B = 0 B M2Ys
—Ay(z,2) — —p(z,2) = [ (2, 2) 221 o 528 Bp ’
o =
—Ap(CC,Z)—Fy(ZC,Z) — Yd (ZL’,Z) ot — x
J Y n\Y
p(.’l?,Z) — au (.’,I?,Z) Qg

avecy = Oetp =0Osurl’

Forme faible des conditions d’optimalités Resultats nu MEergques
Nous validons notre démarche sur l'exemple suivant :
/ Vp* - Vpdx + / pry dr = / P yqg dx Vp~ {
' o ° f(r,z)=——16x(1 —2)z(1 —2)+ 322 (1 —z) + 32z (1 — 2)
o
/Vy*-Vydgj—l/y*dej:/y*fdx Vy* Yq(x,2) =162 (1 —x)2(1 —2) + 322 (1 — x) + 322 (1 — 2)
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dans ces conditions la solution de notre probleme est y (x,2) = p(x,2) = 162 (1 —z) 2 (1 — 2).
Le résultat est indépendant de .

Formulation PGD

L'espace peut se séparer suivant les coordon- | Hor
nées x, z,1.e. {2 = (), x (),. Le vecteur inconnu | Foe
U qui regroupe a la fois les valeurs nodales de | T
p et de y, prend la forme |
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Ainsi la formulation PGD du systeme est don-
née par la définition suivante de A et B :
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Dans le cas paramétrique, nous prenons
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j=1 Dans tous les cas la solution exacte est obtenue par le calcul d'un seul couple.




