
Áóëåâû ôóíêöèè è ñõåìíàÿ ñëîæíîñòü (01.07.2009, ãðóïïà ¾Ï¿, Èëüÿ Ðàçåíøòåéí)
1. Îïðåäåëåíèå áóëåâûõ ôóíêöèé. Çàäàíèå ñ ïîìîùüþ òàáëèö èñòèííîñòè. Ïðèìåðû áóëåâûõ ôóíêöèé: êîíúþíê-

öèÿ, äèçúþíêöèÿ, îòðèöàíèå, ôóíêöèÿ áîëüøèíñòâà.

2. Çàäàíèå áóëåâûõ ôóíêöèé ñ ïîìîùüþ ôîðìóë è ñõåì. Çàïèñü ñõåìû â âèäå ïðîãðàììû. Ñîâåðøåííàÿ ÊÍÔ è
ÄÍÔ. Ïîëíûå íàáîðû ôóíêöèé: {∧,∨,¬}, øòðèõ Øåôôåðà (¾È-ÍÅ¿, |), ñòðåëêà Ïèðñà (¾ÈËÈ-ÍÅ¿, ↓).

3. Îïðåäåëåíèå sizeB(f), depthB(f) è fsizeB(f). Îòëè÷èå sizeB1(f) è sizeB2(f) íå áîëåå, ÷åì â êîíñòàíòó ðàç. Òåîðåìà
Ñóááîòîâñêîé (ôîðìóëèðîâêà).

4. Îòëè÷èå log fsize(f) è depth(f) íå áîëåå, ÷åì â êîíñòàíòó ðàç.

5. Îöåíêè ñâåðõó è ñíèçó äëÿ size(f): ìåòîä êàñêàäîâ äëÿ âåðõíåé îöåíêè, êîìáèíàòîðíûå ñîîáðàæåíèÿ äëÿ íèæíåé
îöåíêè, ñëîæíîñòü ñëó÷àéíî âûáðàííîé ôóíêöèè. Òåîðåìà Ëóïàíîâà (ôîðìóëèðîâêà).

6. Ñõåìà äëÿ ñðàâíåíèÿ ÷èñåë ñ ðàçìåðîì O(n) è ãëóáèíîé O(log n).

7. Ñõåìà äëÿ ñëîæåíèÿ ÷èñåë ñ ðàçìåðîì O(n) è ãëóáèíîé O(n). Îïòèìèçàöèÿ ãëóáèíû äî O(log n).

8. Ñõåìà äëÿ óìíîæåíèÿ ÷èñåë ñ ðàçìåðîì O(n2) è ãëóáèíîé O(log2 n). Îïòèìèçàöèÿ ãëóáèíû äî O(log n).

9. Ìîíîòîííûå ôóíêöèè. Ñõåìà äëÿ ôóíêöèè áîëüøèíñòâà ñ ðàçìåðîì O(n) è ãëóáèíîé O(log n log log n).

10. Âåðîÿòíîñòíûé ìåòîä. Ñõåìà äëÿ ôóíêöèè áîëüøèíñòâà â ìîíîòîííîì áàçèñå ñ ðàçìåðîì poly(n) è ãëóáèíîé
O(log n). Ñåòü AKS (ôîðìóëèðîâêà ðåçóëüòàòà).

Äîìàøíåå çàäàíèå
1. Äîêàæèòå ïîëíîòó ñòðåëêè Ïèðñà è øòðèõà Øåôôåðà.

2. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáàÿ ôóíêöèÿ, êîòîðàÿ çàäàåòñÿ ôîðìóëîé èç êîíúþíêöèé è äèçúþíêöèé, ìîíîòîííà.

3. Ïîñòðîéòå ñõåìó äëÿ óìíîæåíèÿ ñ ðàçìåðîì O(nlog2 3).

4. Ïîñòðîéòå ñõåìó B0 ñ 4 âõîäàìè è 2 âûõîäàìè, êîòîðàÿ èñïîëüçîâàëàñü ïðè ïîñòðîåíèè ñõåìû ñðàâíåíèÿ.
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