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puissance est donnée au paragraphe 3. La structure de 
données et l’heuristique de réduction des pics 
puissance sont développées au paragraphe 4. 

2. Méthodologie 

Nous proposons d’estimer le profil de puissance du 
système et de réduire par l’utilisation de la technique 
DVS les pics de puissance que doit fournir 
l’alimentation. Les deux méthodes que nous 
proposons sont réalisées à l’issue de l’étape de 
partitionnement logiciel/matériel (voir Fig. 1). Elles 
sont donc indépendantes de la façon dont est obtenu le 
partitionnement. 
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Fig. 1  Flot de conception 

A ce niveau de la conception du système certaines 
tâches possèdent des degrés de liberté sur la 
localisation, leur forme et leur surface.  
On parle alors de tâches flexibles. Leur profil est 
donné par l’ensemble des couples (temps, puissance). 
Nous considérons un ensemble discret de valeurs. 
Dans la Fig. 2, les couples A(1,3), A(3,2) et A(4,1) 
représentent les valeurs (temps, puissance) 
potentielles associées à une tâche flexible A.  
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Fig. 2  Profil d'une tâche 

Le temps et la puissance sont bornés respectivement 
par les valeurs tsup et Psup. L’aire de chaque tâche, 
correspondant au produit de son temps d’exécution 
par la puissance, représente l’énergie dissipée. 
Certaines tâches peuvent être non flexibles.  
Le résultat du partitionnement définit la topologie 
d’un plan. Les axes horizontal et vertical sont 

respectivement l’axe du temps et celui de la puissance. 
Le placement relatif des tâches sur le plan est obtenu 
par divisions récursives en deux parties par des 
segments de droites verticaux (Vi) ou horizontaux 
(Hi).  
La première méthode détermine de manière 
constructive les profils de puissance du système basée 
sur cette notion de topologie du plan. La seconde 
méthode décongestionne de manière itérative les 
zones à forte consommation rendant ainsi plus 
uniforme la répartition de la puissance consommée.  

3. Estimation des profils de puissance 

La hiérarchie du partitionnement du plan est 
représentée par un arbre binaire (voir Fig. 3). Les 
feuilles sont composées des tâches fonctionnelles 
issues de la spécification. Un nœud Vi (resp. Hi) 
représente une division verticale (resp. horizontale).  
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Fig. 3 Composition ascendante 

L’arborescence ainsi obtenue est alors traversée de 
manière ascendante. A chaque niveau les profils sont 
obtenus par composition verticale ou horizontale des 
deux profils de niveau inférieur. 

3.1 Composition ascendante 
Pour une composition horizontale, à un couple (t,P) 
appartenant au profil d’une tâche T on associe le 
couple (t’,P’) du profil de l’autre tâche, T’, où t’ est la 
plus grande valeur du temps possible pour T’ 

satisfaisant t’�� �. Pour une composition verticale, les 
rôles de t et de P sont inversés.  
Graphiquement, la composition horizontale est 
obtenue en sommant les hauteurs (représentant la 
puissance) et en prenant la valeur maximale des 
largeurs (représentant le temps d’exécution). A titre 
d’exemple, pour la topologie de la figure 4a, où une 
division horizontale sépare les tâches E et D, la figure 
4b illustre la composition horizontale des tâches 
D(2,2) et E(1,3) en H(2,5). La figure 4c donne le 
résultat pour l’ensemble des valeurs. 
A l’issue de la phase ascendante, le profil associé à la 
racine de la Fig. 3 est obtenu. Le nombre de couples 
(temps, puissance) est inférieur ou égal à la somme 
des nombres des couples (temps, puissance) de 
chacune des feuilles (tâches). De plus, le temps de 



calcul est proportionnel au nombre de couples (fusion 
de listes triées).  
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Fig. 4 : Exemple de composition ascendante 

 
Nous passons alors à la phase descendante.  

3.2 Composition descendante 
L’utilisateur définit au sommet de l’arborescence un 
profil particulier que doit vérifier le système (voir Fig. 
5). 
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Fig. 5 : Composition descendante 

 
Cette information est alors imposée de manière 
descendante à l’ensemble de l’arborescence.  
Une coupure verticale (resp. horizontale) détermine la 
hauteur (resp. la largeur) pour le niveau inférieur.  
Par exemple sur la composition descendante de la 
figure 6. lorsque l’utilisateur choisit un profil de 
puissance (8,2), la composition descendante impose la 
puissance de valeur égale à 2 aux nœuds A et C. Ainsi, 
pour un profil V(8,2) sera propagé un A(3,2) et C(2,2).   
Il est à noter que la solution de composition 
descendante n’est pas unique. Par exemple, pour le 
profil V(8,2) peuvent être propagés les profils donnés 
dans la table 1. 
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Fig. 6 : Exemple de composition descendante 

Nous limitons la recherche à une seule solution. Il est 
intéressant de propager l’ensemble des solutions 
lorsque l’on veut prendre en compte d’autres critères 
comme les écarts de puissance.  
 

Table 1 : Propagation des profils 

Il se peut qu’une telle recherche ne trouve aucune 
solution satisfaisant les contraintes de temps et de 
puissance. Cela peut-être dû à la topologie utilisée. 
Ainsi sur l’exemple de la figure 1c, le temps est 
calculé sous l’hypothèse que G ne s’exécute pas en 
concurrence avec E. Cependant, la division verticale 
V2 peut être réduite de sorte à séparer seulement les 
tâches D et F de G, et ainsi permettre de réduire 
encore plus la puissance de E tout en garantissant que 
la contrainte de temps soit satisfaite.   

4. Minimisation des pics de puissance 

Intuitivement le problème de la réduction des pics de 
puissance ramené à un problème de dimensionnement 
d’un rectangle est simple. Il faut en augmenter la 
largeur dans la limite de la contrainte de temps fixée 
afin d’en réduire au maximum la hauteur (puissance). 
Nous proposons un algorithme d’optimisation qui 
réduit itérativement la puissance maximale (hauteur 
du rectangle) en redimensionnant à chaque étape la 
tâche flexible sélectionnée. La sélection de la tâche 
flexible est basée sur la notion de marge. 
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Fig. 7 Graphe en temps 
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La hiérarchie du partitionnement du plan est 
représentée par deux graphes série-parallèle.  
Pour construire le graphe de temps, on associe :  

• à chaque tâche T un nœud du graphe, noté T 

• à chaque segment de droite vertical Vi un 
nœud du graphe, noté Vi. 

• un arc entre le nœud T et le nœud Vi si la 
tâche T est immédiatement à gauche de Vi  

• un arc entre le nœud Vi et le nœud T si le 
segment Vi est immédiatement à droite de T.  
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Fig. 8 : Graphe en puissance 

Un nœud source V0 et un nœud puits Vn sont associés 
respectivement aux limites gauche et droite du plan. 
Le poids des arcs représente le temps d’exécution des 
tâches.  
Des arcs supplémentaires permettent de prendre en 
compte les coûts de communications associés aux 
transferts de données entre différents composants 
matériels. 
Par analogie avec le graphe de temps, nous pouvons 
construire le graphe de puissance. Le poids des arcs 
représente la puissance des tâches. 

Définitions 
La largeur L du rectangle et sa hauteur H sont données 
par le plus long chemin respectivement dans le graphe 
de temps et dans celui de puissance. 
On appelle marge horizontale ou marge en temps 
Mt(T) d’une tâche T la quantité suivante : 

)()( 0 VnTTV ttLTMt →→ +−=  avec TVt →0 (resp. VnTt → ) le 

plus long chemin des nœuds V0 à T (resp. T à Vn).  
On appelle marge horizontale de déformation ou 
marge de déformation en temps Mdt(T) d’une tâche T 

la quantité suivante : ))()(),(min()( sup TtTtTMtTMdt −= .  

Cette marge permet de prendre en compte les limites 
de déformation en temps imposées par la courbe de 
déformation de chaque tâche flexible. 
De la même façon on définit les marges verticales ou 
marge en puissance la quantité suivante : 

)()( 0 HnTTH PPHTMP →→ +−=  

et les marges de déformation : 

))()(),(min()( sup TPTPTMPTMdP −= . 

Algorithme 
La boucle de l’algorithme est la suivante : 
 
Pour chaque tâche flexible T 
 Calcul des marges Mt(T) et MP(T) 

Pour les tâches telles que MP(T)=0  
 Calcul de Mdt(T) 
Sélection du Max des Mdt(T) 

Redimensionnement de la tâche sélectionnée. 
 
Pour éviter des changements de dimension trop 
importants, on limite la déformation à une quantité 
égale à kMdt(T) avec 0<k<1. La nouvelle durée est 

donnée par )()()(' TkMdtTtTt += . 

L’arrêt de la boucle se fait lorsque les chemins 
critiques ne contiennent que des tâches flexibles dont 
la déformation est maximale.  
La complexité d’une itération de cet algorithme est en 
O(N), où N est le nombre de tâches [4].  

5. Conclusion 

Dans cet article nous avons présenté le cadre général 
d’une méthodologie permettant d’estimer le profil de 
puissance d’un système multiprocesseur et de réduire 
par l’utilisation de la technique DVS les pics de 
puissance demandés à l’alimentation. Les deux 
méthodes que nous avons proposées sont réalisées à 
l’issue de l’étape de partitionnement logiciel/matériel. 
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