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O BSERVATION'S
SUR LES TANGENTES.
Par M. RovrLeE

v ‘Eft un préjugé de pluficurs Geometres, quelaTan<
gente d'une Courbe cft totijours perpendiculaire 4

un des deux axes generateurs lorfque la {outangente eft
€gale a . Il eft vrai qu'en cela ils ont tacitement fuppofé
que les appliquées font totjours des angles droits avec
leuraxe, & qu’ils ne reconnoiflent point d’autres Tangen-
tes que celles que j’ay nommées Tangentes abfolués dans le
Journaldu 13 Avril 1702. Mais avec ces conditions il ne
feroit pas encore towjours vrai de dire que la foatangente
étant v, la Tangente foit perpendiculaire a I'axe. Jen ay
donneé des preuves pour les points les plus ordinaires des
Courbes dans les Memoires de ' Academie de I'année 1703
page 137. Voici d'autres obfervations fur des points ex-
traordinaires, od I'on verra que pour un exemple dans
lequel I'axe & la Tangente font un angle droit, ily ena
une infinité o cela n'arrive point. ‘

Pour cela, foient propofées les Courbes que fournic I'é-
galite¢ marquée CC.

CC.... ym=Vax—pvby

Et que I'on veiiille trouver les Tangentes de ces Cour-
bes au pointquedéterminenty==§ & x==4. Alors il fau=
dra faire évanoiiir les fignes radicaux fuivant la methode
dont je me fers, & ces fignes ayant difparu , on aura la
propofee fous la forme que I'on voit icy en 4.

d.,.. RAX X —2a))x —ty'==).
—2a8byx—2by
—bbyy.

Ec faifant x ==z ———c pour avoir la fituation de la Tan<

gente , on trouve la ré(ultante B,
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B....aaz2z—2 4}}.‘5-—}-}‘:9.
—2abyz—1by’
—24acz=4bbyy
—t 2420y
—t 24bcy
—}aacc.
Cela pof¢, fil’'on prend s pour la fotitangente des y, &
# pour la foiitangente des z , & que I'on cherche leurs va-
leurs dans I’égalité B par le moyen des Regles que jay
données dans le Journal du 13 Avril 1702, on trouvera
les formules qui {font marquées icy en M & en P,

M....s==%%.oub:a::z:s
I’....t:g .oub:a::t:j.
Mais 'ona y==#8 pour le point oti il faut mener la Tan-
gente, & fubftituant cette valeur dey dans f’arqui eft la

valeur d’une folitangente, ontrouve que cette fputangcm
te eft 6. Ainfi il faudroit conclure, felon les prejugez, que
la Tangente cft perpendiculaire 4 'axe. Ce qui eft vral

Jorfque 6 = §, mais cela ne fe trouve point veritable dans

zous les autres cas.
Lotfque b==6 , la Courbe DS
ou DR n'elt que la parabole or-
dinaire, & dans ce cas la Tangen- G
te au point D, elt DT perpendi- !\
culaire a 'axe DB.

Mais fi & eft reel, lerapport de \
Yappliquée 4 la fodrangente chan-

ge totjours a mefure eiuc Yon faic \D
varier le rapport de & da. Cela N

cft évident en M & en P, & il &
eft évident auflique.cette variete

fournit une infinité de cas,ou la
Tangente au-point D n'eft ni pa-
rallele ni perpendiculaire aux T

axes. Ainfi pour un exemple qui
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favorife les préjugez, il y a une infinité d’exemples qui les -

combatent, . ,

Loriquea =4, la foidtangente s ou GO eft égalea I'ap-
pliquée 0D, quelque varieté que Ton veiiille fuppofer
dans b réel, ou bien dans 4 ce qui eft manifefte dans Ia
tormule M. Dou il fuit que dans tous ces changemens Ia
Tangente fera totjours un angle de 45 degtez avec cha-

-cun des axes, loin de leur étre perpendiculaire ou paral-
“lele,

Je ne parle point de 1=, parceque dans cecasl’éga-
lite propofee n’exprime aucune Courbe, ni des autres cas
ons,b,x, 7y font negatifs, parceque tous ces derniers cas
rentrent dans les prémicrs.

Mais il eft peut étre bon de faire icy une petite remar-
que dans I’Analogic qui eft en P. Ceft que y érant égal

a8, cette Analogie deviendroité:4::7:9. Aing il fem-

bleroit que le rapport de #4 § feroit infini. Dot il fan.

droit conclure que la Tangenteelt parallele a un des axes,
& par confequent perpendiculaire a autre axe. Mais il
cft facile de voir, ro. Quezdevientégal 4 lorfquey=4,

8¢ que les deux derniers termes de I'Analogic n’étant que
des 9, leur rapport par cela feul ne feroit qu'un rapport
indeterming, comme je ay prouvé dans la Methode des
Quettions indéterminées que je donnay au public en I'an-
nee 1699, page 62,

2% Ce rapport recoit toute {2 détermination quand on
le compare au rapport de 2 & 4, qui font les deux pre-
miers termes de I'Analogie ; & comme leur rapport eft
tedjours fini dans tous les cas o 6 eft récl » il faut conclu-
re que le rapport dez ay eft auffi todjours fini lorfque 4
clt réel, quoyque y foir anéanti.

On peut encore obferver icy que cet exemple CC eft
celai que j’ay donné dans Je Journaldu 3o Juillet dernier;
& comme je me fuis fervi dans ce Journal dela tranfpofi-
tion generale des axes, on ne peut point mettre en doute

la fituation des Tangentes niles confequences qui s’cn dé-

duifent pour la methode de Muximis & Minimis.

Dans
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" Dans ce Journal les axes propofez font un anglede 45
degrez avec les nouveaux axes, & prenant z pour expri-
mer les ablciffes d'un de ces nouveaux axes , on trouvera
en y appliquant ce que j'ay ditdansle Journaldu 13 Avril
1702, que la folitangente cft 1—‘3—_’-_';? ; de manicre que fi

I'on prend { pour Pexpreflion de cette folitangente , on
aura I’Analogie marquée icy en /.
V...b—a:b—fa::2:1

D'oti il eft aifé de voir comment jay forme la Regle
que j'ay donnée dans ce Journal pour I'effecction geometri-
que de la Tangente.

Dela encore fe peuvent confirmer les ob{ervations que
j'ay données icy fur ce Probléme. Par exemple, dans le

cas ou b =4, ontrouve /== 27*: cc qui montre que la

Tangente eft parallele d un des nouveaux axes, & pat con-
fequent perpendiculaire d Pautre. Er déla on peut voir
aufli que dans ce méme cas la Tangente fait un angle de
45 degrez avec chacun des premiers axes, ou des axes pro-
pofez, & dont la pofition eft determinée 4 I'égard de la
Courbe dans I'égalité propofee C C. .

On trouve auffi en prenant b =6 que /=—z. Ce qui
fait voir que dans le cas ou I'égalité géneratrice ne four-
nit qw'une Parabole , la Tangente cit perpendiculaire 4
un des axes propofez, & qu’elle fe confond avee l'axe ré-
ciproque. Mais que dans tous les autres cas la Tangente
n’eft ni perpendiculaire ni parallele aux axes propofez,
Ceft 4 dirc aux axes déterminez par I'égalite propofee

g =V axw v by marquée CC.
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